PL Aritmeticka postupnost’

Priprava na previerku 2.

Ulohy v previerke budii zamerané na:

1. Zistovanie, ¢i je postupnost’ aritmeticka — Priprava na previerku 1.

4. Urcovanie diferencie a prvého Clena postupnosti, ak pozname vztahy medzi
viacerymi ¢lenmi postupnosti.
5. Aplikované tUlohy na aritmeticki postupnost’.

V tejto Casti pracovného listu siukazeme rieSenie tloh z bodu 2. a 3.

Uréte prvych desat’ ¢lenov aritmetickej postupnosti, ktora je dana diferenciou d a prvym

¢lenom.
e d=2,a=3
RieSenie: pre aritmeticka postupnost’ plati, Ze kazdy novy ¢len sa tvori
z predchadzajuceho ¢lena pridanim diferencie.

Ak si rieSenie zapiSeme do tabul’ky (je to prehl'adnejSie), potom prvych desat ¢lenov

bude:
n 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
3+2 542 [ 7+2 | 9+2 | 1142 13+2 1542 17+2 19+2
a, |3 |=5 =7 | =9 =11 [ =13 =15 =17 =19 =21

=3 a=a+3 y=a,+3 a=a,+3 "a,=4a,+3 s =a,+3

e d=-04, b=18

Riesenie: kazdy novy ¢len vytvorime z predchadzajuceho ¢lena pridanim diferencie.

Vypocitané Cleny zapiSeme do tabulky (je to prehladnejSie).



n 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
b [-04 |14 32 |5 6,8 |8,6 10,4 | 12,2 14 15,8

b=—04 b,=b+18 b,=b,+18 b,=b,+18 b, =b,+18 b, =b,+18

[J d:l’(:l:1

3 6
Riesenie: kazdy novy Clen vytvorime z predchadzajuceho Clena pridanim diferencie.

Vypocitané Cleny zapiSeme do tabulky.

Kedze pracujeme so zlomkami, vypocty jednotlivych ¢lenov si radSej zapiSeme. Ak
pracujeme s kalkulackou, je to jednoduchsie.

1 1 1+2 3 1 3 1 9+2 11
CZ=_+_:_:_=_ C6=—+_=—=_
6 3 6 6 2 2 3 6 6
1 1 3+2 5 11 1 11+2 13
C3=—+—=—:— 7=_+_= = —
2 3 6 6 6 3 6 6
5 1 5+2 7 13 1 13+2 15 5
C,=—t-="——=— = —t+— = ===
6 3 6 6 6 3 6 6 2
7 1 7+2 9 3 5 1 15+2 17
C=—t+-=——="== Co=—+== ==
6 3 6 6 2 2 3 6 6
17 1 17+2 19
C10:——|——: = —
6 3 6 6
Vysledky mézeme zapisat’ do tabulky.
n 1 2 3 4 o 6 7 8 9 10
@ L Lje L2 e B g L B
2 6 2 6 6 2 6

e d=x, a=-3x+2

RieSenie: kazdy novy Clen vytvorime z predchddzajuceho ¢lena pridanim diferencie.

Ked'Ze pracujeme s nezndmou, je vhodné zopakovat’ si po¢tové operacie s vyrazmi

(mnohoclenmi).




a, =—3X+2 g =X+2+X=2Xx+2

a, =—3X+2+X=-2X+2 a, =2X+2+X=3X+2
Ay =—2X+2+X=-X+2 8y =3X+2+X=4x+2
a,=—X+2+x=2 8y =4X+2+X=5x+2
g =2+X=X+2 8y =OX+2+X=6X+2

Vysledky teraz nebudeme zapisovat’ do tabul’ky.

e Vypocitame si teraz 10 prvych €lenov postupnosti, ak pozndme napriklad treti clen

postupnosti a diferenciu.
Nechsa treti ¢len aritmetickej postupnosti rovna a, =10 a nech je jej diferencia
d=3.

Vidime, Ze ¢leny za tretim ¢lenom vypocitame jednoducho diferencie

k predchadzajicemu ¢lenu:

n 3 4 5) 6 7 8 9 10

an a, =10 13 16 19 22 25 28 31
Prvy a druhy ¢len zas vypoéitame, ked’ od predchadzajiceho Clena diferenciu.

n 1 2 3

an 4 7 a3 = 10

an 417 |a=10| 83|16 19|22 |25] 28] 31

Poznamka: ulohy podobného typu najdete v zbierke 2 na str. 73.



Najprv za¢neme ulohami, v ktorych budeme poznat’ dva za sebou idice ¢leny aritmetickej
postupnosti.

v Vypo¢itajte diferenciu postupnosti, v ktorej a;=5aa,=7.
RieSenie: vieme, Ze druhy ¢len postupnosti  vypocitame tak, ze k prvému ¢lenu pridame
diferenciu (rozdiel).
Vidime, Ze rozdiel medzi ¢lenmi je 2, tzn. d = 2.
Zapis rieSenia ulohy moze byt nasledujuci:

d=a,-a, =7-5=2.

v Vypo¢itajte diferenciu postupnosti, v ktorej a;= —12 a ag= —15.
RieSenie: vieme, ze 6smy Clen vypoéitame tak, ze k siedmemu (predchadzajicemu) ¢lenu
priddme diferenciu (rozdiel).
Vidime, Ze rozdiel medzi ¢lenmi je —3 ,tzn. d = —3.
Zapis rieSenia tlohy je nasledujuci:

d=a,—a, =-15—(-12) =—15+12=-3.

v Vypo¢itajte diferenciu postupnosti, v ktorej aiss= 3Xx+4 a azzs = 12x—15 .
RieSenie: vieme, ze 136-y Clen vypoclitame tak, ze k 135-emu (predchddzajuicemu) clenu
priddme diferenciu (rozdiel).

Vidime, Ze rozdiel medzi ¢lenmi je 9x-19 ,tzn. d = 9x-19.

Ak tento rozdiel nie je zrejmy, pouzijeme vypocet:

d =835 — 855 = (12X —15) — (3x +4) =12x —15-3x -4 =9x—19

Teraz budeme pokracovat’ Ulohami, v ktorych budeme poznat’ dva rézne ¢leny
aritmetickej postupnosti.
v Vypo¢itajte diferenciu postupnosti, v ktorej a;=5aaz=9.
RieSenie: vieme, Ze treti Clen postupnosti poc¢itame pomocou druhého ¢lena a diferencie
a druhy ¢len pomocou prvého ¢lena a diferencie. Takze medzi prvym a tretim ¢lenom su

dve diferencie. Pouzijeme tento vztah. Zapi§eme si ho: a,=a, +2d.

Z tohto vztahu vieme vyjadrit’ diferenciu viacerymi sposobmi.



Moreme riesit lnedru rownicu: 2, = + 20 pre dpiat ¢ =22

9=5+2d /-5

4=2d /:2

2=d
Diferenciaaritmetickejpostupnosti je d=2.

Poznamka: diferenciu vieme Gastokrat uréit’ ,,vh’adom do ulohy*.

Vtedy je zpis rieSenia tlohy [@=(9=5)52=2.

v' Vypo¢itajte diferenciu postupnosti, v ktorej a;= —6 aag= —20 .
RieSenie: vieme, 7e medzi $tvrtym a deviatym ¢lenom postupnosti je 5 dife rencii, lebo
piaty ¢len vypocitame ako $tvrty Clen a diferencia, Siesty ¢len ako piaty ¢len a diferencia,
siedmy cClen ako Siesty Clen a diferencia, 6smy ¢len ako siedmy ¢len a diferencia, deviaty
¢len ako dsmy ¢len a diferencia.

Pouzieme tento vztah a zapiSeme siho: a, =a, +5d .

Diferenciu si z neho vypocitame dosadenim hodnét za ¢leny postupnosti.

—-20=-6+5d /+6
-14=5d /:5
-28=d

Diferencia aritmetickej postupnostije d =-28.

Poznamka: diferenciu vieme uréit’ aj ,,vhladom do tlohy*.

Vtedy je zapis rieSenia tlohy _

VSimnite si, Ze plati:

a,=a +1d

a,=a,+2d =a,+1d

a,=a +3d=a,+2d =a, +1d

a; =a, +4d =a,+3d =a, +2d =a, +1d



Milé Studentky a Studenti.

Dalsie ilohy budii pokracovat’ zajtra.

Testy vhodné na opakovanie postupnosti najdete na stranke Gymnéazia Moldava

avysvetPovanie pojmov je podla mia dobre spracované na stranke www.galeje.sk.

Na www.kolbi.wbl.sk su d’al§ie ulohy, ako aj v zbierke 2/str. 73-74.



http://www.galeje.sk/
http://www.kolbi.wbl.sk/

