Vseobecnha 1 lamky v rovine

Priamka méze byt ur€ena nielen parametrickymi rovnicami, smernicovou
rovnicou ale aj vSeobecnou rovnicou.

VSeobecna rovnica priamky je: ax+by+c =0, kde [X, y] su suradnice
Fubovolného bodu priamky a koeficienty @, b su suradnice normalového vektora
priamky ﬁ(a, b) (vektora kolmého na danu priamku).

fi(a,b)

X[xy]

Tato rovnica neobsahuje parameter typicky pre parametrické rovnice. Preto, ak
mame parametrické rovnice priamky, vylucenim parametra z nich mézeme ziskat
vSeobecnu rovnicu.

1. Napiste vSeobecné rovnice priamok, ktoré su uréené dvojicami bodov:

a) Al5,2], B[7,-3] b) K[-2,3], L[-1,—4]
Riesenie: UrCime si najprv parametrické rovnice priamky. Potom vyltc¢enim
parametra ziskame vSeobecnu rovnicu priamky.

a) Parametrické rovnice maju tvar:
) J X=X, +t-U,
y=y,+t-u,
Do tychto rovnic doplnime suradnice bodu A[5, 2] a suradnice smeroveho vektora
lamky: _
priamiey i=B-A U =X, —X,=7-5=2
U, =Yp —Y,=—3-2=-5
Potom:
X=X,+t-u, y=y,+t-u,
X=5+t-2 y=2+t-(-5)
X=5+2t y=2-5t
Parametrické rovnice priamky su:
X=5+2t
y=2-5t

Teraz vylu¢ime parameter z parametrickych rovnic, rieSime sustavu rovnic s¢itacou
metddou:

X=5+2t /-5

y=2-5 /-2
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5Xx =25+10t
2y =4-10t rovnice moézeme séitat, lebo +10t —10t =0

S5X+2y=29 /-29

S5X+2y—-29=0
Odpoved’ vSeobecna rovnica priamky je 5x+ 2y —29=0, jej normalovy vektor je
i(5,2).

b) Odpoved: 7x+ Yy +11=0, jej normalovy vektor je 1i(7,1).

2. Napiste vSeobecnu rovnicu priamky danej uvedenymi bodmi.
a) Al-4,-3]a B[2,-7] b) K[-5,2] a L[-3,4]

RieSenie:
a) 4x+6y+34=0 alebo 2x+3y+17=0
b) 2x—2y+14=0 alebo x—y+7=0

Ak je priamka dana parametrickymi rovnicami, tak hovorime o jej smerovom vektore
Oznacujeme ho zvyc€ajne U(ul,uz).

Vektor kolmy na danu priamku sa vola normalovy vektor.

Plati, Ze skalarny sucin smerového a normalového vektora priamky je 0.

V predchadzajucej ulohe 1 a) bol smerovy vektor U(Z, —5), normalovy vektor
fi(5,2). Ich skalarny sugin 2-5+(~5)-2=0.

3. Napiste vSeobecnu rovnicu priamky danej bodom a normalovym vektorom.

a) Al2,-1], n(5-3) b) B[-3,2], n(-2,1)

RieSenie: ak pozname normalovy vektor, potom mézeme riesit’ ulohu bez
parametrickych rovnic.
a) Dosadime suradnice normalového vektora do vSeobecnej rovnice priamky.

n(a,b)  n(5-3)
a-x+b-y+c=0
5x—-3y+c=0
Potom do tejto rovnice dosadime suradnice bodu A[2,—1], ktory je bodom danej

priamky. Takto uréime koeficient C.
5.2-3-(-1)+c=0

10+3+c=0
13+¢c=0 /[-13

c=-13
Vypocitané C dosadime do predchadzajucej rovnice a ziskame tak rovnicu priamky
5x -3y —-13=0.

b) Odpoved: —2x+Yy—-8=0
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4. Napiste vSeobecné rovnice priamok, na ktorych lezia vysky trojuholnika ABC, ak
uvedené body maju suradnice:

a) A[0,3], B[-4,-3], C[-2,6] b) A[7,4], B[0,-5], C[6,6]

RiesSenie: vysky leZia na priamkach, ktoré su kolmé na danu stranu, rieSime teda
podobnu ulohu ako ulohu 3.
C

A — B
fi(a,b)
a) urCujeme vSeobecnu rovnicu vysky na stranu c t.j. V_.
Jej normalovy vektor je vektor =B — A, teda ﬁ(— 4,— 6) a bod, ktory na nej lezi je
bod C.

Ulohu potom riesime ako ulohu 3.
Dosadime suradnice normaloveho vektora do vSeobecnej rovnice priamky.

n(a,b)  n(-4,-6)
a-x+b-y+c=0
—4x-6y+c=0
Potom do tejto rovnice dosadime suradnice bodu C[— 2,6], ktory je bodom danej

priamky. Takto uréime koeficient C.
~4.(-2)-6-6+c=0

8-12+c=0
—4+c=0 /+4
c=4

Vypocitané C dosadime do predchadzajucej rovnice a ziskame tak rovnicu priamky
—4x—-6Yy+4=0. Tuato rovnicu méZeme upravit, kazdého ¢lena podelime
spoloénym delitefom, ¢o je Cislo —2. Potom je rovnica 2x+3y—2=0.

Vyska na stranu a: Vv, :2X+9y—-27=0

Vyska na stranu b: v, : —2x+3y+1=0

Riesenie ulohy b) si skontrolujte s vasim ucitelom.
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